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      (1)Matriisiteoria


Harjoitus 2, kevät 2007


1. Olkoonz ∈Kn yhtälön Ax =c ratkaisu, missä A∈Kn×n. Osoita, että
 (i) jos v ∈ N(A), niin z +v on myös yhtälön Ax =c ratkaisu.


(ii) jokaiselle ratkaisulle x ∈ Kn kohti on olemassa v ∈ N(A) siten, että
 x =z +v.


2. Osoita, että matriisin A =


·B1 C
 0 B2


¸


, missä B1 ja B2 ovat neliömatriiseja,
 determinantti on detA= detB1·detB2.


(Vihje. Esitä A muodossa A =C1C2, missäC1 =


·I 0
 0 B2


¸
 .)
 3. OlkoonA∈Km×n ja B ∈Kn×m. Osoita, että


det


·0 A
 B I


¸


= det(−AB) (ts. = (−1)mdet(AB)).
 (Vihje. Käytä edellistä tehtävää.)


4. Vektoreiden x1, . . . , xk ∈ Cn (k ≤ n) Gram-determinantti on G(x1, . . . , xk) =
 det(A∗A), missä A = [x1, . . . , xk] ja A∗ = (A)t. Osoita Binet-Cauchy -kaavaa
 käyttäen, että aina G≥0.


5. Olkoon A = [aij]n×n ∈ Kn×n yläkolmiomatriisi, jossa akk 6= 0 aina kun k =
 1,2, . . . , n. Osoita, että adjA ja A−1 ovat yläkolmiomatriiseja.


6. Todista ns. Cauchyn identiteetti
 det


·a1c1+. . .+ancn a1d1+. . .+andn
 b1c1+. . .+bncn b1d1+. . .+bndn


¸


= X


1≤i<j≤n


¯¯


¯¯ai aj
 bi bj


¯¯


¯¯


¯¯


¯¯ci cj
 di dj


¯¯


¯¯.


Osoita tämän avulla, että


(|a1|2+. . .+|an|2)(|b1|2+. . .+|bn|2)≥ |(a1b1+. . .+anbn)|2
 aina kun ai, bi ∈C.


(Vihje. Hajota identiteetin vasemman puoleinen matriisi kahden matriisin tu-
 loksi ja käytä Binet-Cauchy -kaavaa.)


Huom. Tehtävät 5 ja 6 ovat harjoituspistetehtäviä.





    
  




      
      
        
      


            
    
        Viittaukset

        
            	
                        
                    



            
                View            
        

    


      
        
          

                    Lataa nyt ( PDF - 1 sivua - 70.72 KB )
            

      


      
      
        
  LIITTYVÄT TIEDOSTOT

  
    
      
          
        
            Show that det ·0 A B I
        
      

        4. Show that the adjungate adj A and the inverse A −1 are upper triangular matrices.. 6. Present the left side as a product of two matrices and use

    
      
          
        
            (a) Osoita, että josλon matriisin Aominaisarvo, niin λ= 0 taiλ= 1
        
      

        1. Käytä Schurin normaalimuotoa ja muista, että similaarisilla matriiseilla on sama jälki.). Huom. Käytä luentojen

    
      
          
        
            Lukuteoria ja ryhmät Harjoitus 8 kevät 2013 1. Olkoot
        
      

        Osoita, että ryhmien välinen isomorfia on ekvivalenssirelaatio missä tahansa ryhmistä muodostuvassa joukossa.. (Käytä apuna kahden edellisen

    
      
          
        
            Matriisiteoria Loppukoe 25.10.2004 1. Osoita, ett¨a matriisin A ∈ C
        
      

        [r]

    
      
          
        
            Osoita, että a=b=c=d
        
      

        Vastauksia tehtäviin voi lähettää sähköpostilla osoitteeseen aleksis.koski@helsinki., tai postitse osoitteeseen Aleksis Koski, Helsinginkatu 19 A 36, 00500 Helsin- ki..

    
      
          
        
            Osoita, että f(A
        
      

        Konstruoi jatkuva kuvaus f siten, että suljetun joukon kuva kuvauksessa f ei ole suljettu.. Todista

    
      
          
        
            Osoita, että sup(A+B
        
      

        Tätä varten laajennetaan reaalilukujen joukkoa R kahdella pisteellä : ∞, −∞.. Siis ∞, −∞ eivät ole

    
      
          
        
            Osoita, että a)¡3 2,3,0
        
      

        [r]

      



      

    

    
            
            
      
  LIITTYVÄT TIEDOSTOT

  
          
        
    
        
    
    
        
            lineaarialgebra1
        
        
            
                
                    
                    112
                

                
                    
                    0
                

                
                    
                    0
                

            

        

    


      

          
        
    
        
    
    
        
            Osoita, että matriisi A = I − 2x0x∗0 ∈Cn×non hermiittinen sekä unitaarinen
        
        
            
                
                    
                    1
                

                
                    
                    0
                

                
                    
                    0
                

            

        

    


      

          
        
    
        
    
    
        
            &$#!5 =JHEEIEJAHE= FFKA "# %
        
        
            
                
                    
                    1
                

                
                    
                    0
                

                
                    
                    0
                

            

        

    


      

          
        
    
        
    
    
        
            & $#!5 =JHEEIEJAHE= AIJAJJE $% %  -IEJ =JHEEIE A ∈ C
        
        
            
                
                    
                    1
                

                
                    
                    0
                

                
                    
                    0
                

            

        

    


      

          
        
    
        
    
    
        
            &$#!5=JHEEIEJAHE=FFKA #  &H=JHEEIEA=2−10−120112∈C
        
        
            
                
                    
                    1
                

                
                    
                    0
                

                
                    
                    0
                

            

        

    


      

          
        
    
        
    
    
        
            Osoita, että matriisi A = I − 2x0x∗0 ∈Cn×non hermiittinen sekä unitaarinen
        
        
            
                
                    
                    1
                

                
                    
                    0
                

                
                    
                    0
                

            

        

    


      

          
        
    
        
    
    
        
            800653S Matriisiteoria Loppukoe 26.11.2012
        
        
            
                
                    
                    1
                

                
                    
                    0
                

                
                    
                    0
                

            

        

    


      

          
        
    
        
    
    
        
            =JHEEIEJAHE=  LEA !# %
        
        
            
                
                    
                    1
                

                
                    
                    0
                

                
                    
                    0
                

            

        

    


      

      


              
          
            
          

        

          

  




  
  
  
    
      
        Yhtiö

        	
             Tietoa meistä 
          
	
            Sitemap

          


      

      
        Ota Yhteyttä  &  Apua

        	
             Ota yhteyttä
          
	
             Feedback
          


      

      
        Oikeustieteellinen

        	
             Käyttöehdot
          
	
             Tietosuojakäytäntö
          


      

      
        Social

        	
            
              
                
              
              Linkedin
            

          
	
            
              
                
              
              Facebook
            

          
	
            
              
                
              
              Twitter
            

          
	
            
              
                
              
              Pinterest
            

          


      

      
        Hanki ilmaiset sovelluksemme

        	
              
                
              
            


      

    

    
      
        
          Koulut
          
            
          
          Aiheet
                  

        
          
                        Kieli:
            
              Suomi
              
                
              
            
          

          Copyright 9pdf.co © 2024

        

      

    

  




    



  
        
        
        
          


        
    
  
  
  




     
     

    
        
            
                

            

            
                                 
            

        

    




    
        
            
                
                    
                        
                            
  

                            

                        
                            
  

                            

                        
                            
  

                            

                        
                            
  

                            

                        
                            
  

                            

                    

                    
                        

                        

                        

                        
                            
                                
                                
                                    
                                

                            

                        
                    

                    
                        
                            
                                
  

                                
                        

                        
                            
                                
  

                                
                        

                    

                

                                    
                        
                    

                            

        

    


