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      (1)Analyysi IV


Harjoitus 4, kevät 2003


1. Osoita, että Rn:n pistevieraiden avoimien joukkojen kokoelma on välttämättä nu-
 meroituva.


2. JosRn:n kuvaus f on jatkuva pisteessä x, joka on joukon A⊂Rn kasautumispiste,
 niin joko f(x) on f(A):n kasautumispiste tai x:llä on ympäristö U siten, että f:n
 rajoittuma joukkoon U ∩A on vakio.


3. Oletetaan, että f: Rm → Rn on jatkuva. Osoita, että f(A) ⊂ f(A) jokaiselle
 osajoukolle A ⊂ Rm (A on A:n sulkeuma). Laadi esimerkki tapauksesta, missä
 f(A)6=f(A).


4. Olkoon X = {a, b, c} varustettuna topologialla ©


φ,{a},{a, b},{a, c}, Xª


ja X0 =
 {a, b} varustettuna indusoidulla topologialla. Määrättävä kaikki jatkuvat kuvaukset
 X →X0.


5. Konstruoi jatkuva kuvaus f siten, että suljetun joukon kuva kuvauksessa f ei ole
 suljettu.


6. OlkootA⊂R ja B ⊂R siten, että A⊂B. Osoita, että m∗(A)≤m∗(B).
7. Todista Korollaari 2.4.
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